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Algebra [II. Examen VI

Ejercicio 1. Tomemos f =2 —-2¢c Q (\/5) [z] y K el cuerpo de descommposicién
de f sobre QQ (\/§)

a) Calcular razonadamente [K : Q(v/3)].

b) Describir los elementos del grup Aut g,z (%)

¢) Calcular todas las subextensiones de la extensién Q(v/3) < K.
d) Dar todas las subextensiones de Q(\/§) < K que contienen al nimero v/3 + 1.

Ejercicio 2. Consideremos una raiz cubica primitiva de la unidad w € C. Decidir

razonadamente si Q(w) = Q(17).

Ejercicio 3. Sea g = 23 + 22 — 1 € F3[z| y F un cuerpo de descomposicién sobre
Fs3 de g.

a) Describir los elementos del grupo Aut(F') y calcular todos los subcuerpos de
F.

b) Si ay,ay, a3 € F son las raices de g, decidir si af + a3 + a3 € Fs.
¢) Resolver la ecuacién 22 +1=0en F.

Ejercicio 4. Decidir razonadamente sobre la veracidad de las siguientes afirmacio-
nes:

a) V32— V16 € Q(v2, V2).

b) Si F' < K es una extension de Galois y o € K es tal que o(a) # « para todo
o € Autp(K) distinto de la identidad, entonces K = F(«).

¢) Si f € Q[z] es un polinomio de grado 3 y tiene una raiz construible, entonces
f es reducible.

d) Sea F un cuerpo de descomposicién de f = z?> +z+ 1 € Fs[z] y @ € F una
raiz de f. para g = Irr(a 4 1, F5) se tiene que g(a) = 3a.
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